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Formulaire de calcul

Identités remarquables oz " zsiz>0 /o |z| si n est pair
:I; = x = . ‘r = . . .
(a T b) — T 2ab 1 1 (a — b)Q = a1 —xrsixz <0 x si n est impair
- - . 2 . . . n n
a®— b =(a—b)(a+b) | a®+b*= (a+ib)(a—ib) Sla:ZO,(\/E) =x Slszounlmpalre,(\/E) =z
Généralisation : .
n 2 n Formules sommatoires
(Z Clk) = Z a +2 Z aia; Formules fondamezl_ﬁles
k=1 k=1 1<i<j<n
Cas particuliers : Z Ok = Qg1+ Z Ak Z Ok = p—1 + Z ak
(a1 + ag + a3)?® = a3 + a3 + a3 + 2a1a9 + 2a;a3 + 2aza3 Découpage k=p—1
(a1 +as +asz + a4)2 :a% —&-ag +a§ + ai ' g g
+2a1a2+2a1a3+2a1a4 Z Z ap + Z ax (p<r<gq)
+2a2a3+2a2a4 k=p k=r+1
+2a3a4 2n n—1
= asy, + a
Formules de puissance — Z 2k Z 2k+1
a" M =a".a™ [ a™b" :l(ab)" Réindexation :
q q+r q r—p
@) e Sa- Y | Yu- S o
— =a"" — = (7> k=p k=p+r k=p k=r—q
am bn b Doubles sommations :
Logarithme q1 q2 q2 q1 n k n n
Siz>0ety>0: DD = D aka| XY aki= ) ax
k=p1 l=p2 l=p2 k=p1 k=1 1=1 =1 k=l
1 T
In(zy) =ln(z) +In(y) [In{ — | = —1In(z) | In | = ) =In(z) — In(y)
L )
ny _ ay _ T\ _ — Formules élémentaires
In(z") = nln(x) In(z®) = aln(z) | In(e”) =z, exp(In(z)) == -
5 —p+1
Racines p®™e - Puissances non entiéres Z a=(g—p+1a H a=al"P*
Définitions : k=p /;’=p
— ¢/ est la réciproque de (x +— aP) sur RT si p est pair et sur R si p est impair. q Z e73
- Siz >0, z% =exp(aln(x)) H % = gk=p
Sizx>0ety>0,ona: k=p
T
Yr=ar
2P = g2 2P | 2oy = (zy)* Suites arithmétiques
B Définition :
()P =z | x> = ; NP . X
o Une suite (uy,)nen est arithmétique de raison a € C si :
z* B N «
BT yicx_ ; 1 YneN Upr1 =u,+a




Propriétés : Formules :

Soit (uy)nen une suite arithmétique de raison a. n = <n)
Alors : n—k k

(n —]: 1) — <Z> + <k ﬁ 1> (Formule du triangle de Pascal)

Triangle de Pascal :
1. vneN wu, =ug+ na

2.VneN wu, =u,+ (n—pa k
q
Uy + U, nl 1
3. VneN Zuk = (q—p—i—l)%
k=p 1 1
Cas particulier X
n+1) 1 2—1
>t i
1 3 3 1
Suites géométriques +
1 4 6—4 1
Définition : !
Une suite (4, )nen est arithmétique de raison a € C si : 1 5 10 10 5 1
VneN uppr =auy Binéme de Newton
Propriétés : SineN,
Soit (uy)nen une suite géométrique de raison q. " " /n Ein—k
Alors (a+0b) :Z k a”b
k=0
1. vn e N up = ug.q" Cas particuliers :
2. ¥neN u, =upq"? ~ (n n
n — 2
q — 1 Z k
L—gt"" k=0 NV ( .
3. VneN Zukzupﬁ (a+b)® = a® + 3a2b + 3ab? + b° (a —b)® = a® — 3ab + 3ab® — b°
k=p (a+0)* = a* +4ab + 6a2b* + 4ab® + b* | (a — b)* = a* — 4a®b + 64?0 — 4ab® + b*
Cas particuliers : L.
_1- a1 Factorisations :
Z “ = Cas général : 1
n—
Xn _ Y’n _ (X _ Y) Z Xky’n,—l—k
Coeflicients binomiaux =0
Définition : 2k
= X—enY
(Z) est le nombre de tirages possibles de k éléments parmi n éléments. H ¢
Formule générale : Cas particuliers : . .
. n n! nn—1)...(n—k+1) - i 2kn
Sio<k< = = X'—-1=(X-1 = X —en
== <k> kl(n — k)! k(k—1)...1 ( ),;J H

Cas particuliers :

(") -t (n) - (n) ~mn=d (n) _ne-lin-2) X" — el HX el

0 1 2 2 3 3% 2 o



