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Exercice n°9 - feuille n°7

1 Enoncé

Exercice 9. Equivalents de fonctions trigonométriques réciproques
1. Montrer que arccos(xz) ~ 2(1 —z).
rz—1—
2. En déduire un équivalent de arccos(l — z) en 0.

3
3. Donner une équivalent de f(x) = arccos (%) en +o0o.
x

4. De méme, déterminer un équivalent de Argch(1 + z) en 0.

2 Reésolution

T
1. :1— ~ =
On a cos(x) e D
Or : lim arccos(z) = ot.
r—1— )
Par composition a droite, on a donc : 1 — cos(arccos(z)) ~ %s(x)
r—1—

Or : cos(arccos(z)) = x.
Dou : arccos®(z) ~ 2(1— ).
r—1—

Or, la fonction arccos est une fonction positive.

On en déduit :|arccos(z) ~ 2(1 — )
T—1-

2.0na : lim 1—2z=1".

z—0t
Donc, par composition & droite : arccos(l —x) ~ . 2(1 = (1 —x)).
z—0
Dou :|arccos(l—z) ~ 2z
z—0t
3
1
3. Pourz >0,0na :0<z®+1<2®+2et donc :i<1.
T3 + 2
1
Donc : lim & =1.

z—s+oo 13 + 2

T 1
Par composition a droite, on a : f(z) ~ 2 <1 — 3+>
x—+00 x3 + 2

1 3+ 1 ]
$3+2 o ,’L‘3—|—2w—)+oox2.

Dou :|f(z) ~

4. Ona :ch(z)—1 ~ —

et : lim Argch(l+z)=0".
z—0F
Argch®(1 + )

z—0t 2

D’oi, par composition a droite : ch(Argech(l 4+ z)) —1

Or :ch(Argch(l+z))—1=1+z—-1==.
Donc : Argech?(1 + z) ~ 2x.
z—

Or : Argch(1+x) > 0.
Dot :|Argch(l+2z) ~ V2
z—0t




