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Etude d’une courbe
Exercice n°2 (8) - feuille 6

1 Enoncé
Exercice 14. Etudier les courbes de parametre t suivantes :

z(t) = sin(t) + v/3 cos(t)
> { y(t) = sin(21)

2 Reésolution

Les fonctions sin et cos sont définies sur R.

‘ Les fonctions = et y sont donc définies sur R. ‘

x(t 4 7) = sin(t + 1) + V3 cos(t + ) = —sin(t) — V3 cos(t) = —z(t)

Ona Vel {y(t 4 ) = sin(2(f 4 7)) = sin(2t + 27) = sin(26) = y(t)

On réduit donc Pétude a [0, 7] et on retrouve le reste de la courbe
par la symétrie d’axe (Oy).

Les fonctions sin et cos sont dérivables sur R. Les fonctions z et y sont donc dérivables
sur R.
De plus

. 2/ (t) = cos(t) — V/3sin(t)
1 V3
=2 (2 cos(t) — - sm(t))

=2 (cos (%) cos(t) — sin (g) Sin(t))
= 2cos (t + g)

et :y'(t) = 2cos(2t).
On suppose t € [0, 7).
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Donc :t+ze [ﬂ ﬂ-}
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Dot : /() >0 < t+ 2 € [E q — te {0,%}.
De plus : 2t € [0, 27].

3 3
Donc : y/(t) 20 «= 2te [0, 7] U {”,%} = te[o,T]u {ﬂm}

3 372

2 2 4 4

On en déduit le tableau de variations suivant :

1 0
o | R T

Il n’y a ni point stationnaire, ni branche infinie, ni point limite.

On en déduit la courbe suivante :




